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FUNKCUE

ODREDIVANJE VRIUEDNOSTI FUNKCUE

1. Akojef (\/E - %}) =2 (x - i), tada je f (x) jednako:

Primijetimo da je argument funkcije Vx + ijako sli¢an izrazu N

) Vx 11 x%2 -1
x + i Stoga uvedimo novu nepoznanicu t na slijedeci nacin: : 2 x2_7
1 e
Vi+—==t 1 3.2(x%2 - 1)
Vx | ;
a zatim kvadrirajmo cijelu jednadzbu: ! 4.2(x*-2)
1\2 Lo e e mmm— oo
Vx + —) = 2
(5
Nakon sredivanja dobijemo:
1
x+2+-—=t?
X
te prebacivanjem broja 2 na desnu stranu:
1
x+-—=t*-2
X

Uvrstimo li sada u poc¢etnu funkciju f (\/E + %) = A (x + i) umjestovx + % varijablu t a

. 1, .
umjesto x + ~ izraz t? — 2 imamo:

() =2(t*-2)

pa je jasno je da je tocan odgovor pod rednim brojem 4.

ODREDIVANJE KODOMENE

2. Kodomena funkcije f(x) = 2x? — 3x je

Za kvadratnu funkciju vrijedi da je kodomena funkcije: 1. [-1.125,+o >

{[yo, +o>, akojea >0 2.[1.125, 400 >
< —0,yq], ako jea <0 3. < —1.125,+ >
gdje je y, y koordinata tjemena. 4. R

4ac—-b%? _ 0-9
8

U nasoj funkcijijea=2>0,ay, = yrante =-1.125

Kodomena funkcije je [—1.125, 400 > te je to¢an odgovor pod rednim brojem 1.
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KOMPOZICIJA FUNKCUJA

3. Za funkciju f(x) = % odredite f(f(x)).

— 2x 1\ — Zsiiz — 3;}i2 — 3;{2 _ 4 SRR X
=1 =i fa-Fa B mm | b sa |
: % 3x+2 :
_ X : x |
R | > 3x+3 i
I X |
(odgovor: 1) B B :
‘ 4. Ako je f(x) =9x* —3x2%ig(x) = 2/x, tadaje (f° g)(x) jednako

4 2, e § WEEETEESEEEEET R

(fog)(®) = f(g(®) = f(2Vx) =9(2Vx) —3(2vx) = 1. x(x—1)

=9-16x% —3-4x = 144x*> —12x = 12- (12x — 1)

Dakle, tocan odgovor je pod rednim brojem 4.

INVERZNA FUNKCUA

‘ 5. Inverzna funkcija funkcije f(x) = 2x — 3 je

2.10x(10x — 1)
3.11x(11x — 1)
4.12x(12x — 1)

Potrebno je napraviti zamjene:
umjesto f(x) >x, umjesto x >y te iz tako dobivene
jednadzZbe izracunatiy. To je ujedno inverzna funkcija

F10): |

x=2y-—3
-2y =—x—3/:(-2)
y=05y+15

1. f~'(x) = 0.5x + 1.5
2. f7Y(x) =-0.5x+ 1.5
3./ Y (x) =05x— 1.5
4. f~1(x) = -05x — 1.5

Dakle, y = f~1(x) = 0.5x + 1.5 pa je to¢an odgovor pod rednim brojem 1.

6. Inverzna funkcija funkcije f(x) = 2 log,(2x) je:

Kao i u prethodnom zadatku, umjesto f(x) piSemo x, a
umjesto x piSemo y te izraCunamo y:

1
x = 2log,(2y) :
Najprije dijeljenjem sa 2 dobijemo ;

X
log,(2y) = 5

i) =2
2 f—l(x) — 2x—2
3 ()= 2%t
4. f(x) =22
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a nakon toga primijenimo definiciju logaritma:

: logpaza(argument) = eksponent |
! s !

argument = bazaEksponent

iz Cega slijedi:

X
2y =22
te nakon dijeljenja sa 2:
X
22 x_ 4 x=2
y=-= (dijeljenje potencija istih baza) = 22~ ~ =272
te zaklju¢ujemo da je toc¢an odgovor pod rednim brojem 1.
7. Inverzna funkcija funkcije f(x) = %log(lOOx‘Z) +1 je:
___________________ |
Ponovimo postupak iz prethodnog zadatka: -1 = e :
1 | 2.f7H(x) = 1087 |
X = glog(looy‘z) +1 : 3. f_l(X) = 103x—4 :
I

L4 fT(x) = 10473

1
x—1= glog(IOOy_z) O T O T\

6x — 6 = log(100y~2) =
Nakon $to utvrdimo da je baza = 10, argument = 100y ™2, a eksponent = 6x-6, imamo:

-2 _ 106x—6 _, 100 _ . 6x—6 2 _ 100 10® . 9 6x4+6 _ 108—6x
100y~ =10 > e 10 = y° = T05%—% = Toere = 10 =10

= y = 10876 = 10%-3%

Tocan je odgovor pod rednim brojem 4.

8. Akoje f(2x +3) = 3x + 2, tada f~1(101) iznosi:

Po definiciji inverzne funkcije vrijedi:

f=ye ) =x

1
I
I
l
Stoga, iz f(2x + 3) = 3x + 2 slijedidaje f'(3x+2)=2x+3 i 3. 81
Sada samo treba pronaci onaj x koji ¢e argument 3x+2 ,,pretvoriti“ u :
101 t.j. rijesiti jednadzbu 3x + 2 = 101 i tu vrijednost uvrstiti umjesto :
x-a u inverznu funkciju:

3x+2=101 =23x =99 =>x =33
f1(3-334+2)=2-33+3 = f1(101) =69

Dakle, tocan odgovor je pod rednim brojem 4.

_________

http://www.inet.hr/~mbuzancic/



©2009 Mile Buzanci¢ Pripreme za ekonomski fakultet mbuzancic@msn.com

EKSTREM KVADRATNE FUNKCUJE

9. Funkcija f(x) = ax? — 2x + 1 ima maksimum jednak 5. Apscisa maksimuma je

Kvadratna funkcija ima maksimum ako je njen vodedi koeficijent a
negativan. U tom slucaju je vrijednost maksimuma jednaka y
koordinati tjiemena. Poznato je da su koordinate tjemena

b 4ac—b?
T(-5 %)
2a 4a

Iz toga slijedi da mora biti

Uvrstimo li vrijednosti koeficijenata b =-2 i c = 1 dobijemo jednadzbu
4a — 4 _
4a

nakon ¢ega laganim rjesavanjem dobijemo a = -1/4.

No, u zadatku se traZi apscisa (x koordinata tjemena) koju dobijemo kao -2
2a 2-(-1/4)

—_12/2 = —4 pa je to€an odgovor od rednim brojem 1.

10. Ako proizvodimo x komada nekog proizvoda ostvarujemo novcani prihod
P(x) = 481.5x — 0.75x2 — 119.75. Koliki najveéi prihod mozemo ostvariti u proizvodnji
tog proizvoda?

S obzirom da je novcani prihod izrazen kao kvadratna funkcija, nadi i 1. 154561 .
najveéi prihod znaci naéi maksimum kvadratne funkcije P(x) tj. ' 2103041 i
izracunati y koordinatu tjemena: '3 77161 i
_dac—b> _4-(=0.75) - (~119.75) — (481.5)? 4. 32100

YT "4~ 4-(—0.75) S

y = 77161

pa je to¢an odgovor pod rednim brojem 3.
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